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Dr. rer. nat. Peters Serie 9
Carsten Erdmann Abgabetermin: 15.12.2009 (Vorlesung)
Aufgabe 9.1.
Wir definieren rekursiv eine Folge durch x; = 7 und
(@2’ wenn 42 — dx, +5 %0
_ ) x2—dx,+5 n n )
Tpp1 =4 ™0
i 7 ,wenn x2 — 4z, +5 = 0.

a) Zeigen Sie durch vollstindige Induktion, dass alle x, nichtnegativ sind.
b) Zeigen Sie, dass die Folge (x,)n,eny monoton ist.
c) Beweisen Sie mittels (b), dass die Folge (z,)nen konvergiert.
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(d) Berechnen Sie den Grenzwert lim,, o %, .

Aufgabe 9.2.
Es sei (a,) die rekursiv durch a; = 1 und a,41 = /1 + a, definierte Folge. Zeigen Sie,
dass diese Folge konvergiert. Den Grenzwert konnte man heuristisch als

\/1—|—\/1+ \/1+\/1-|—...
schreiben. Berechnen Sie ihn! 5 Punkte

Aufgabe 9.3.
Untersuchen Sie das Monotonie-Verhalten der nachstehenden Zahlenfolgen!
(a) @0 = 53 (b) b= 385 (c) e =500

() dn=3a (a>1) (¢) en=g

Aufgabe 9.4.
Bestimmen Sie die Menge aller Haufungspunkte fiir die Folgen

(@) an= (12— 5+ (- + 4

(€) en=(-1EH(E- A+ (—)s (7 + 50

meint die Gaulsche Klammerfunktion, bzw. die Abrundungsfunktion

24142 Punkte
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